... Matematicas basicas. Titulo, Tautologia, contradiccion e indeterminacién. Guion numero 18. Autora
Carmen Herrera Gonzalez. Fecha de emision 6 del 2 del 80. Hoy estudiaremos tres conceptos importantes
de logica elemental. Los conceptos de tautologia, contradiccion e indeterminacion. Con ellos daremos...

por terminada esta serie de misiones dedicadas a la légica matematica y comenzaremos con el estudio
de los diferentes tipos de nimeros. Antes de centrarnos en el tema de hoy, vamos a repasar las
operaciones entre proposiciones que estudiamos el dia anterior. éRecuerdan a qué llamabamos
disyuncion de dos proposiciones? Si, la disyuncidon de dos proposiciones es otra proposicion que esta
caracterizada por ser verdadera cuando una de las dos proposiciones o las dos proposiciones son
verdaderas. Es decir, que Unicamente la disyuncion de dos proposiciones es falsa cuando ambas
proposiciones son falsas. Bien, ¢y como realizarla? Vamos a ver la disyuncién de dos proposiciones.

...proponiendo ambas proposiciones mediante la palabra O. De acuerdo. Vamos a repasar ahora la
conjuncion de dos proposiciones. ¢Puede definirla? La conjuncidon de dos proposiciones es otra
proposicion que esta caracterizada por ser verdadera Unicamente cuando lo son las dos proposiciones. Y
para obtener la proposicidon conjuncién de dos proposiciones, lo que se hace es unir ambas proposiciones
mediante la conjuncién copulativa I. Muy bien. Recordemos ahora lo que era la negacion de una
proposicidn. La negacién de una proposicion P es otra proposicion que esta caracterizada por ser
verdadera cuando P se unira a la conjuncion. Y la negacién de otra proposicion P es otra proposicion que
esta caracterizada por ser falsa. Y por ser verdadera, la negacion de otra proposicion P es otra
proposicion que esta caracterizada por ser verdadera.

falsa cuando P sea verdadera. Y para obtener la proposicién negacidon de una proposicion P, lo que
haciamos era negar la proposicion P. éNo es asi, profesor? Exactamente. De esta forma, si P es
verdadera, su negacion sera falsa. Y si P es falsa, su negacion sera verdadera. ¢Qué otra operacion entre
proposiciones recuerdan que estudiamos el dia anterior? Yo recuerdo la implicacion logica. Si tenemos
dos proposiciones, P y Q, deciamos que P implica Q cuando ambas proposiciones son verdaderas, ambas
son falsas, o cuando la primera es falsa y la segunda verdadera.

Es decir, que la implicacion Idgica de dos proposiciones es falsa Unicamente en el caso en que la primera
proposicion sea verdadera y la segunda sea falsa. De acuerdo. También vimos en la ultima emisién
radiofénica que para hallar la proposicién implicacion légica de dos proposiciones teniamos que unir
ambas proposiciones mediante la palabra luego. Ademas, estudiamos otra operacion entre proposiciones
que llamabamos equivalencia logica. Deciamos que dos proposiciones son equivalentes cuando ambas
proposiciones tienen el mismo valor.

valor légico, es decir, cuando ambas son verdaderas o cuando ambas son falsas. En caso contrario, o
sea, cuando una es verdadera y la otra es falsa, se dice que las proposiciones no son equivalentes, o
también que la equivalencia ldgica es falsa. Muy bien, {puede usted ahora decirme cémo halldbamos la
proposicion resultante de la equivalencia l6gica de dos proposiciones? Creo que si. Para hallar la
proposicion resultante de las dos proposiciones, uniamos éstas mediante la expresion si y solo si, o
también mediante la expresion cuando y solo cuando. Perfectamente. Bueno, pues una vez que hemos
recordado estos conceptos, écuando y solo cuando? Bueno, pues una vez que hemos recordado estos
conceptos, vamos a centrarnos en el tema.

de hoy. Empecemos definiendo lo que es una tautologia. Llamamos tautologia a una proposicién que
siempre es verdadera, independientemente del valor l6gico de las proposiciones simples que la
constituyen. Por favor, ¢puede ponernos un ejemplo de una proposicion que sea una tautologia? Vamos a
ver. Si consideramos la proposicidn mafana es jueves 0 mafiana no es jueves, resulta que siempre es
verdadera, ya que es la disyuncidn de una proposicion y de la negacién de esta proposicion. Como
siempre, sera verdadera una de las dos proposiciones, éverdad? La disyuncién de ambas.

también sera verdadera. Entiendo que la proposicion mafiana es jueves o mafiana no es jueves siempre
es verdadera independientemente de si mafiana es jueves o es otro dia cualquiera de la semana. Luego
esta claro que es una tautologia. Bueno, ahora intenten poner ustedes, por ejemplo usted, ponga otro
ejemplo de proposicion que sea una tautologia. Pues la proposicion yo me llamo Juan o no me llamo Juan
tiene que ser una tautologia ya que en cualquier caso es verdadera. Si yo me llamo Juan es verdadera y
si no me llamo Juan también. Por lo tanto resulta que es una tautologia, éno profesor? Si, si, de acuerdo,
de acuerdo. Piensen ahora en la relacién que existe entre el concepto de tautologia y la tautologia. éQué
es la tautologia? éQué es la tautologia? éQué es la tautologia? éQué es la tautologia? Y el concepto de
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conjunto universal.

que vimos en la teoria de conjuntos. Pues a mi no se me ocurre ninguna relacion. Pues quizas sea que la
tautologia siempre es verdadera y que cualquier elemento pertenece al conjunto universal. Exactamente.
A esta analogia es a lo que yo queria referirme. Vamos a ver ahora lo que es una contradiccion.
Llamamos contradiccidn a una proposicién que siempre es falsa independientemente del valor l6gico de
las proposiciones simples que la constituyen. Entonces, una contradiccion.

es lo contrario de una tautologia. ¢No es asi? Al definir una contradiccidn como una proposicion que
siempre es falsa, resulta que la negacion de una contradiccidn sera una proposicion que siempre es
verdadera. Es decir, efectivamente, sera una tautologia. De la misma forma, la negacién de una
tautologia es una contradiccién, pues la negacion de una tautologia siempre sera falsa. ¢Nos podria poner
un ejemplo? Veamos. La proposicion, mi padre tiene 50 afos y no tiene 50 afios, es una contradiccion,
pues es evidente que no se pueden dar ambas cosas a la vez. Para que esta proposicion fuese verdadera,
tendrian que ser ciertas una proposicion.

y su negacién cosa que nunca puede ocurrir. Por lo tanto, es una contradiccién ¢Han entendido este
ejemplo? Si, si, creo que lo hemos entendido perfectamente Veamos, ¢qué relacion habra entre la
contradiccion y un conjunto particular que estudiamos en la teoria de conjuntos? Supongo que la
contradiccion sera analoga al conjunto vacio, ya que una contradiccion nunca es verdadera y el conjunto
vacio no tiene ningln elemento. Muy bien, muy bien. Hay analogia entre el conjunto vacio y la
contradiccion, ya que una contradiccion nunca es verdadera y, como usted dice, el conjunto vacio no
tiene ningun elemento. éQué es la contradiccion?

Pasemos a estudiar por Ultimo lo que es una indeterminacion. Llamamos indeterminacion a una
proposicién que en unos casos es verdadera y en otros falsa, dependiendo del valor légico de las
proposiciones simples que la constituyen. éNos puede poner un ejemplo? Una indeterminacion seria la
proposicion Hoy es jueves y yo soy moreno, ya que su valor légico puede ser verdadero o falso,
dependiendo del valor ldgico de las proposiciones simples. El valor Idgico dependera del dia de la semana
gue enunciemos la proposicion y de la persona que la enuncie. Entonces, todas las proposiciones. Que no
sean ni tautologias ni contradicciones.

seran indeterminaciones, éno es asi? Efectivamente. Bueno, para terminar, vamos a repasar los tres
conceptos nuevos que hemos estudiado en la emisidn de hoy. ¢Puede decirnos a qué llamabamos una
tautologia? Si. Una tautologia es una proposicion que siempre es verdadera, independientemente del
valor légico de las proposiciones simples que la componen. Bien. ¢Recuerda usted lo que es una
contradiccion? Una contradiccion es una proposicion que siempre es falsa, independientemente del valor
l6gico de las proposiciones simples que la forman. {Y qué era una indeterminacion? Llamamos
indeterminacion a una proposicion que puede ser verdadera.

verdadera o falsa, dependiendo del valor logico de las proposiciones simples que la constituyen. Muy
bien, con este repaso nos despedimos de ustedes hasta la proxima emision, en la que empezaremos ya a
estudiar los nUmeros naturales. Les recordamos que deben ampliar estos conceptos en las unidades
didacticas o en sus libros de texto. Gracias.

Gracias.
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